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第一章 序列的极限

1.1 实数系连续性的基本定理

内容提要

h 有限覆盖定理 1.1

1.1.1 有限覆盖定理

定义 1.1 (覆盖)

♣

设 A是 R的一个子集, {Eλ}λ∈Λ 是 R中的一族子集组成的集合,其中 Λ是一个指标集.
(i) 若 A ⊆

∪
λ∈Λ

Eλ ,则称 {Eλ}λ∈Λ 是 A的一个覆盖;

(ii) 若 {Eλ}λ∈Λ是 A的一个覆盖,而且对每一个 λ ∈ Λ,Eλ均是一个开区间,则称 {Eλ}λ∈Λ为 A的一个

开覆盖;
(iii) 若 {Eλ}λ∈Λ 是 A的一个覆盖,而且 Λ的元素只有有限多个,则称 {Eλ}λ∈Λ 是 A的一个有限覆盖.

定理 1.1 (有限覆盖定理)

♡

设 [a, b]是一个闭区间, {Eλ}λ∈Λ 是 [a, b]的任意一个开覆盖,则必存在 {Eλ}λ∈Λ 的一个子集构成 [a, b]的

一个有限覆盖,即

在 {Eλ}λ∈Λ 中必有有限个开区间 E1, E2, · · · , EN ,使得 [a, b] ⊆
N∪
j=1

Ej .
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